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 (6811مرحله ايل )بهمه  

 

لغغ وٌدذ.   D ی ًمغِرا در  ACرا اداهِ دّیذ تا ضلغ  BIخظ  تٌاهیذ. پارُ I ٍسظ آى را  ی ًمغِرا رسن وٌیذ ٍ  AMی  هیاًِ ABCدر هثلث  (1

 :ثاتت وٌیذ

 ABC AIDS S12 

 

 

 هفزٍض است. ABC  هثلث (2

یه اس  یؼٌی ّز)ّا هحاط تاشذ  در آى ABC  تَاى رسن وزد تِ عَری وِ هثلث هی الاضلاع هتساٍیشواری هثلث  ی تی ثاتت وٌیذ ػذُ الف(

 .(رٍی یىی اس اضلاع هثلث ساختِ شذُ لزار گیزد A ،B  ٍCرئَس 

 یون تاشذ.شساختِ شذُ هثلثی را تؼییي وٌیذ وِ هحیظ ٍ هساحت آى هاو الاضلاع هتساٍیّای  اس هیاى هثلث ب(

 

 

 (7681 اردیبهشت) ديممرحله  

 

ّا در یه صفحِ لزار ًذاشتِ تاشدٌذ. فدزض وٌیدذ هحد       در فضا در ًظز تگیزیذ وِ ّیچ سِ تای آىرا  L1، L2، L3 ٍ L4 شچْار خظ هتوای (3

ِ  L3 ٍ L4ٍ هح  تمداعغ خغدَط   B ی ًمغِ L2 ٍL3هح  تماعغ خغَط ، A ی ًمغِ L1 ٍL2تماعغ خغَط تاشدذ. حدذال  ٍ    C ی ًمغد

 ًوایٌذ تؼییي وزدُ ٍ ادػای خَد را ثاتت وٌیذ. حذاوثز تؼذاد خغَعی را وِ در فضا ّز چْار خظ فَق را لغغ هی

 

 

ABCD لزار دارًذ. ثاتدت وٌیدذ همدذار هسداحت چْارضدلؼی      ABCDتِ تزتیة در ٍسظ اضلاع هزتغ  M ،N ،P  ٍQدر شى  سیز ًماط  (4     

1 تزاتز
5
 است. ABCDهساحت هزتغ   

  

 

  



 

 

 

 (7681مرحله ايل )بهمه 

 

هحیغی هثلث را تدِ   ی دایزُدّین تا  را اهتذاد هی AD ،BE ٍ  CFآى حادُ ّستٌذ ارتفاػات  ی ساٍیِوِ ّز سِ  ABCدر هثلث غیز هشخص  (5

ثاتدت   ،تاشذ AP ،BQ  ٍCRّای  خظ پارُ خظ اس تیي پارُ عَل وَچىتزیي s عَل تشرگتزیي ارتفاع ٍ h لغغ وٌٌذ. اگز P ،Q  ٍRتزتیة در 

 :وٌیذ

h
s

1367
1989

 

 

 

ACوِ ABCDالاضلاع  در هتَاسی (6 BD اس رأس ،C ّای  ػوَدCE  ٍCF  را تِ تزتیة تزAB  ٍAD وٌین. ثاتت وٌیذ رسن هی: 

AB AE AD AF AC    2 
 

 

 

 (8681 فريردیه) ديممرحله 

 

 I ،Jهحاط در چْارضلؼی تاشذ، ثاتت وٌیذ ًماط  ی دایزُهزوش  BD  ٍOٍسظ لغز  AC ،Jٍسظ لغز  ABCD ،Iاگز در چْارضلؼی هحیغی  (7

 ٍO اًذ. تز یه استماهت 

 

 

 :ًوایش دّین، ثاتت وٌیذ ah ،bh، ch ٍ dhّای ٍارد اس ّز راس تز ٍجِ همات  را تا  ارتفاع ABCDاگز در چْارٍجْی  (8
 

a b c dh h h h
  

1 1 1 1 

 

 

 (8681 آذرمرحله ايل )

 

 :ّای اضلاع یه هثلث تاشٌذ، دارین عَل a، b ٍ cًشاى دّیذ اگز  (9
 

     ab bc ca a b c ab bc ca       
23 4 

 

 

d1، d2 ٍ dاگز  (11  :ًشاى دّیذعَل ٍتز هثلث تاشذ،  a الشاٍیِ اس سِ ضلغ آى ٍ فَاص  یه ًمغِ در درٍى هثلث لائن 3
 

d d d a  1 2 3 2 

 

 



 

 

 

را ًیش تِ ّفت لسوت هسداٍی تمسدین ودزدُ ٍ ًمداط      CDرا تِ ّفت لسوت هساٍی ٍ ضلغ  ABضلغ  (شى  سیز) ABCDدر چْارضلؼی  (11

 وٌین تا ّفت چْارضلؼی وَچه تِ دست آیذ. تمسین را تِ یىذیگز ٍص  هی

 

 دارد. ABCDهساحت چْارضلؼی  17 هساحتی تزاتز ّای وَچه ون یىی اس چْارضلؼی ثاتت وٌیذ دست

 

 

 (8681)بهمه  ديممرحله 

 

ودِ   وٌٌذ هیای حزوت  تِ گًَِ  رٍی وزُ A  ،B  ٍC ی ًمغِرٍی آى دادُ شذُ است. سِ  Pثاتت  ی ًمغٍِ  Rٍ شؼاع  Oتِ هزوش  Sی  وزُ (12

 .گذرد هیثاتتی  ی ًمغِاس  ABCهثلث  ی صفحِّوَارُ وٌج سِ لائوِ است. ثاتت وٌیذ  P-ABC  وٌج

 

 

ّای آى ًسثت تِ سِ ضلغ هثلث هشتَر، ّودزس   آى هثلث تَدُ ٍ لزیٌِ ی صفحِگَیین ّزگاُ در  «ٍفادار  » ABC  را ًسثت تِ هثلث Dخظ  (13

ًسدثت تدِ آى دٍ    «ٍفدادار » ّا حادُ تاشٌذ، یا تٌْا یده خدظ    ی آىّا ساٍیِی  تاشٌذ. ثاتت وٌیذ تزای ّز دٍ هثلث ٍالغ در یه صفحِ وِ ولیِ

 ٍجَد دارد ٍ یا تِ تؼذاد ًاهتٌاّی.

 

 (9681 آذرمرحله ايل )

 

را در  (C) ی دایدزُ وٌین تا  رسن هی ABٍ تِ شؼاع وَچىتز اس عَل  Aدیگزی تِ هزوش  ی دایزُ. گیزین هیرا در ًظز  (C) ی دایزُاس  ABٍتز  (14

 .گذرد هی MB اس ٍسظ وواى BPلغغ وٌذ، ثاتت وٌیذ ػوَدهٌصف  P ی ًمغِرا در  ABٍ ٍتز  M  ٍNًماط 

 
  

 .]اًذ ّوزس[اًذ  ، هتماربوٌٌذ هیّای هتٌاظز ٍص   ثاتت وٌیذ در ّز هثلث، خغَعی وِ اٍساط اضلاع را تِ اٍساط ارتفاع (15

 را در ًظز گزفت؟ چگًَِ؟ ثاتت وٌیذ. ]ّوزس[ّا، ّز سِ خظ هتمارب  تَاى تِ جای ارتفاع آیا هی

 

 



 

 

 

 (9681)بهمه  ديممرحله 

 

 . اگزوٌذ هیلغغ  M ،N ،P  ٍQرا تِ تزتیة در ًماط  AB ،BC ،CD  ٍDAخغَط   دادُ شذُ است، خظ ABCDالاضلاع  هتَاسی (16

 .RS : تٌاهین، ثاتت وٌیذ S را  AD  ٍBP  ٍ هح  تزخَرد R  را AB  ٍDN  هح  تزخَرد
 

 

 

AB  اًذ، در چدِ صدَرت   هحاط Rتِ شؼاع  ای دایزُگیزین وِ در  را در ًظز هی ABCّای  ی هثلث هجوَػِ (17 AC BC 2 2  هداوشیون   2

 است؟ ایي هاوشیون را حساب وٌیذ.

      ؛ در چدِ صدَرت هجودَع هزتؼدات    گیدزین  هیهحاط تاشٌذ در ًظز  R  ای تِ شؼاع را وِ در وزُ  ABCDّای  ی چْارٍجْی ّوچٌیي هجوَػِ

 ّا هاوشیون است؟ ایي هاوشیون را ًیش هحاسثِ وٌیذ ٍ ثاتت وٌیذ در ایي حالت ٍجَُ تا ّن تزاتزًذ. یال آى 6

 

 

 (7768 آذرمرحله ايل )

 

 تاشذ. ]هثثت[ ّا ووتزیي همذار هوىي ًْایت هثلث تا هختصات صحیح ٍجَد دارد وِ هساحت آى ثاتت وٌیذ تی (18
 

 

را تدِ   (n)ٍ  (m)خغدی رسدن وٌیدذ ودِ      (L)ٍالغ تز  P ی ًمغِ. اس وٌذ هیلغغ  A  ٍBرا تِ تزتیة در ًماط  (n)ٍ  (m)دٍ خظ  (L)خظ  (19

AA  وِ لغغ وٌذ، تِ عَری A ٍ B تزتیة در ًماط
K

BB





 . 

 

 

 (7768)بهمه  ديممرحله 

 

 دادُ شذُ است. ABCDچْارٍجْی  (21

الاضلاع گزدد چیست؟ ًشاى  ایي چْارٍجْی را لغغ وٌذ، شزط لاسم ٍ وافی تزای ایٌىِ همغغ حاص  هتَاسی (P)هاًٌذ  ای صفحِاگز  الف(

 دّیذ در ایي صَرت هسألِ دارای سِ دستِ جَاب است.

الاضلاع حاص   را چگًَِ تایذ اًتخاب وزد تا هساحت هتَاسی (P) ی صفحِ. ٍضغ گیزین هیاوٌَى یىی اس ایي سِ دستِ جَاب را در ًظز  ب(

 هاوشیون گزدد.

ّای  ّای یال ی ضلغ لَسی را تز حسة اًذاسُ ای اختیار وٌیذ وِ همغغ حاص  لَسی گزدد ٍ در ایي صَرت اًذاسُ را تِ گًَِ (P) ی صفحِ ج(

 چْارٍجْی تِ دست آٍریذ.



 

 

 

A، B ٍ Cدر  را هجذداً (C) ی دایزُّای درًٍی سٍایای هثلث هشتَر هحاط است. ًیوساس (C ) ی دایزُدر  ABCهثلث  (21    وٌٌدذ  هدی لغدغ . 

 : ثاتت وٌیذ وِ ،تزخَرد ًیوساسّا تاشذ ی ًمغِ Iاگز 

IA IB IC

IA IB IC

  
   3 

 

IA IB IC IA IB IC       
 

 

 (7668 آذرمرحله ايل )

 

ّدای دٍ   هزودش  O1 ٍ O2 وٌین. اگدز  رسن هی (d)در تیزٍى هثلث، خغی هاًٌذ  A ی ًمغِدادُ شذُ است. اس  ABC الاضلاع هتساٍیهثلث  (22

O ثاتت وٌیذ وِ گاُ آىاًذ،  هواس AC  ،BC  ٍ(d)ٍ ّوچٌیي تز  AB  ،BC  ٍ(d)تاشٌذ وِ هغاتك شى  تِ تزتیة تز  ای دایزُ B O C1 2 

 همذاری است ثاتت.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 Pوٌین. اگدز   را رسن هی AOB  ٍCODّای هحیغی دٍ هثلث  ّاست. دایزُهح  تزخَرد لغز O ی ًمغِ،  ABCD هحذبدر چْارضلؼی  (23

 ٍQ ثاتت وٌیذ وِ گاُ آى ،ّای ایي دٍ دایزُ تاشٌذ هزوش : 

 

AB CD
PQ


 4

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 (7668)بهمه  ديممرحله 

 

ABC (Â ی الشاٍیِ لائندر هثلث  (24  90) ی ّا ساٍیِّای درًٍی  ًیوساسB  ٍC  ی ًمغِیىذیگز را در I ّای رٍتدزٍ را تدِ تزتیدة در     ٍ ضلغ

D  ٍE  ثاتت وٌیذ هساحت چْارضلؼی وٌٌذ هیلغغ .BCDE  دٍ تزاتز هساحت هثلثBIC .است 

 

Â دارین ABCدر هثلث  (25  90 ٍ B C   2  اگز ًیوساس درًٍدی . ِ  C ی ساٍید

 ، ثاتددت وٌیددذ وددِ(اسددت BCٍسددظ  M)لغددغ وٌددذ  D ی ًمغددِرا در  AMی  هیاًددِ

MDC  45تا چِ شزعی . MDC  45؟ 

 

 

 

 

 

 

 (7768 اردیبهشت) سًممرحله 

 
 

در دسدت اسدت.    AOD ،DOC ٍ AOBّدای سدِ هثلدث     در شى  هساحت (26

 ّای سِ هثلث حساب وٌیذ. را فمظ تز حسة هساحت OEF  هساحت هثلث

 

 

 

 

 

 الاضدلاع  هتسداٍی ْارضدلؼی ٍ در خدارآ آى چْدار هثلدث     چتزاتزًدذ. رٍی اضدلاع ایدي     AC  ٍBDدٍ لغز  ABCDدر چْارضلؼی هحذب  (27

 ّای ساختِ شذُ رٍی اضلاع همات ، تز ّن ػوَدًذ. ساسین. ثاتت وٌیذ خغَط ٍاص  تیي هزاوش هثلث هی

 

 

 ب (7768 آذرمرحله ايل )     
 دبیرستان(آمًزان سال ديم  داوش)  

 

ِ است. ًیوساس درًٍی  BCٍسظ ضلغ  M ی ًمغِ ABCدر هثلث  (28 ِ  Eٍ  وٌدذ  هدی لغدغ   Dرا در  BC، ضدلغ  A ی ساٍید ِ ی  لزیٌد  A ی ًمغد

AD ،DE ٍ ABّای  خظ است. ثاتت وٌیذ پارُ M ی ًمغًِسثت تِ  AC   اًذ. الشاٍیِ لائناضلاع یه هثلث 

 

 

 
 

 



 

 

 

 (هسداٍی  ًِ لشٍهاً)لسوت  n را تِ AB  ، ضلغگیزین هیرا در ًظز  ABC  الاضلاع هتساٍیهثلث  (29
ّای  در ّز یه اس لسوت گاُ آىوٌین،  رسن هی BCوٌین. اس ًماط تمسین خغَعی هَاسی  تمسین هی

ُ ) الاضدلاع  هتسداٍی تِ دست آهدذُ در لسدوت اٍل یده هثلدث      ، در لسدوت دٍم دٍ هثلدث   (دلخدَا

 الاضدلاع  هتسداٍی هثلدث   n ،ام n (، ... ٍ در لسوت]تذٍى اشتزان[)دلخَاُ ٍ هتوایش  الاضلاع هتساٍی

تاشذ. اگز ضلغ  BCّا هَاسی  ی آى دّین وِ لاػذُ عَری لزار هی (]تذٍى اشتزان[دلخَاُ ٍ هتوایش )

a1  ،a ّا را تِ تزتیة ًاهیذُ ٍ اضلاع سایز هثلث a را ABCهثلث  2  ،ٍ ...ma  ٍاضح است )تٌاهین

n  وِ n
m

( )


1
2

 : ثاتت وٌیذ وِ گاُ آى، (

  الف(
m

i

i

a a 




2 2

1

      ب(          
m

i

i

m
a a   




1

2
     m( ) 1 

 

 

 (7768 آذرمرحله ايل )

 

. اگز تذاًین وٌٌذ هیلغغ  B1 ٍ C1 اضلاع رٍتزٍ را تِ تزتیة در BP  ٍCPوٌین، خغَط راست  اختیار هی ABCرا درٍى هثلث  P ی ًمغِ (31

 لزار دارد. A ی ساٍیِرٍی ًیوساس درًٍی  Pثاتت وٌیذ  گاُ آىتا ّن تزاتزًذ،  PBC1 ٍ PCB1ّای دٍ هثلث ّا ٍ ّن هحیظ وِ ّن هساحت
 

 

ّای رٍتدزٍ را تدِ    وٌین تا اضلاع ٍ وواى خغَط دلخَاّی رسن هی A ،B  ٍC. اس ًماط گیزین هیهحیغی آى را در ًظز  ی دایزٍُ  ABCهثلث  (31

M ٍ Mتزتیة در   ،N ٍ N  ،P ٍ P  لغغ وٌٌذ. ثاتت وٌیذ اگز حاص  ػثارت 

AM BN CP
T

MM NN PP

  
  

  
 

 

T ًذ. سپس ًشاى دّیذا خظ هشتَر ّوزس سِ گاُ آىهیٌیون شَد،  12 . 

 

 

 (7768)بهمه  ديممرحله 

 
 

ِ دادُ شذُ است. اثثات یا رد وٌیذ وِ شزط لاسم ٍ وافی تزای ایٌىِ  Sٍ هساحت  a ،b  ٍc   تِ اضلاع ABCهثلث  (32 درٍى  Pهاًٌدذ   ای ًمغد

 ٍ a  ،y  ٍz  تاشذ، آى است وِ هثلثی تِ اضدلاع  x ،y  ٍz   هثلث هشتَر تِ تزتیة  ی آى اس سِ رأس ای وِ فاصلِ آى ٍجَد داشتِ تاشذ تِ گًَِ

S هسدداحت ٍ b  ،x  ٍz  ، هثلثددی تددِ اضددلاع  S1 هسدداحت S هسدداحت ٍ c  ،x  ٍy  ٍ هثلثددی تددِ اضددلاع  2 3   ِ  ٍجددَد داشددتِ تاشددذ ودد

S S S S  1 2 3 . 
 

 

ّا اس ایي دٍ خدظ تدِ یده     ی ًماط رٍی آى ثاتت وٌیذ تی ًْایت خظ راست ٍجَد دارد وِ ّوِ گاُ آىدٍ خظ هتٌافز تاشٌذ،  D1 ٍ D2 اگز (33

 اًذ. فاصلِ

 

 



 

 

 

 (7868 اردیبهشت) سًممرحله 

 

R)ًذ ا هفزٍض R1 ٍ R2 ّای تِ شؼاع O1 ٍ O2 هزوش ّای ّن دایزُ (34 R2 ABCّای  . چْارضلؼی(1 D1 1 1 1  ٍ  A B C D2 2 2 تِ تزتیدة   2

A2  ،B2  ،Cعَری وِ ًماط  اًذ تِ  هحاط شذُ O1 ٍ O2 در 2  ٍD2 ّدای   خدظ  تِ تزتیة رٍی ًینC D1 1 ،D A1 1 ،AB1 1  ٍBC1 لدزار    1

 دارًذ. ًشاى دّیذ وِ: 
 

A B C D

ABC D

S R

S R
2 2 2 2

1 1 1 1

2
2
2
1

 

 
 

1در دست است. ًشاى دّیذ هستغیلی تِ هساحت  1یه هٌحٌی تِ عَل  (35
4
 دّذ. ٍجَد دارد وِ ایي هٌحٌی را در خَد جای هی 

 

را هواس تدز ایدي    ی  ٍ ّوچٌیي دایزُ AM ،BM  ٍCMّایی تِ لغزّای  گیزین. دایزُ را درٍى آى هفزٍض هی Mٍ ًمغِ  ABCهثلث  (36

ی هحداعی داخلدی هثلدث     شدؼاع دایدزُ   rٍ   ی  شدؼاع دایدزُ   Rتاشٌذ. اگز   گیزین تِ عَری وِ ّز سِ دایزُ داخ   سِ دایزُ در ًظز هی

ABC  تاشذ، تشرگتزیي ػذدk ِرا پیذا وٌیذ تِ عَری و : R kr . 

 
 

 (7868 خرداد) سًممرحله 

 

37) C1 ٍ C C رٍی Mّستٌذ. ًمغِ  C1دٍ ًمغِ هفزٍض رٍی  A  ٍBهزوش در صفحِ ٍ  دٍ دایزُ ّن 2 MAرا چٌاى تیاتیذ ودِ   2 MB 

 هاوشیون تاشذ ٍ همذار هاوشیون را حساب وٌیذ.

 

C1 ٍ Cّای دایزُ (38 C1 ٍ Cگذراًین تدا  خغی هی Bاًذ. اس  هتماعغ A  ٍBدر دٍ ًمغِ  2 M1 ٍ M را تدِ تزتیدة در   2 ٌدذ. هىداى   ولغدغ   2

AMی هحیغی هثلث  ٌّذسی هزوش دایزُ M1  را پیذا وٌیذ. 2
 

 

 خ (7868 آبانايل )مرحله  
  آمًزان سال ديم دبیرستان( داوش) 

 

تا ّن تزاتز  ABO ،BCO ،CDO  ٍADOّای  ًاهین، اگز هحیظ هثلث هی O  هح  تماعغ دٍ لغز را ABCDدر یه چْارضلؼی هحذب  (39

 ثاتت وٌیذ ایي چْارضلؼی لَسی است. ،تاشٌذ

 

تیشتز است. ثاتت وٌیذ ایي اشدىال   1131ّا اس  ّای آى هجوَع هساحت شى  درٍى یه هزتغ تِ هساحت ٍاحذ لزار دارًذ عَری وِ 1131  (41

 حذال  در یه ًمغِ هشتزن ّستٌذ.
 

 BC ،AC  ٍAB  تدا اضدلاع   ًماط تواس ایدي دایدزُ   A1، B1 ٍ C1 تاشذ ٍ ABC السالیي هتساٍی هحیغی هثلث غیز ی دایزُهزوش  Iاگز  (41

 رٍی یه خظ ّستٌذ. AIA1، BIB1 ٍ CIC1ّای  تاشٌذ، ثاتت وٌیذ هزاوش دٍایز هحیغی هثلث
 



 

 

 

 (7868 آبانمرحله ايل )

 

 وِ عَری  تِاًذ  تِ تزتیة دادُ شذُ AB  ٍADرٍی  K ٍ N  ًماط  ABCD  رٍی هزتغ (42

AK AN BK DN   2 
 رٍی یه دایزُ ّستٌذ. K ،L ،M ،N  ٍA  وٌٌذ. ثاتت وٌیذ ًماط لغغ هی L  ٍMرا در ًماط  BDلغز  CK  ٍCN  اضلاع

 

دّین تا یىی اس اضدلاع را لغدغ وٌدذ.     ٍص  وزدُ ٍ اداهِ هی p ی ًمغِهحذب لزار دارد. اس ّز رأس تِ  n2 ضلؼی درٍى یه p ی ًمغِیه  (43

 .(لغغ وزدى اهتذاد اضلاع هَرد ًظز ًیست) وٌذ ویثاتت وٌیذ یه ضلغ ٍجَد دارد وِ ّیچ یه اس ایي خغَط آى را لغغ ً

 

ِ خغی در  M ی ًمغِاًذ. اس  در یه عزف آى هفزٍض A  ٍB ی ًمغِرٍی آى ٍ دٍ  M ی ًمغٍِ  P ی صفحِ (44   رسدن وٌیدذ ودِ اس    P ی صدفح

A ٍ  B .تِ یه فاصلِ تاشذ 
 

 

 (7868)بهمه  ديممرحله 

 

 چٌذ درجِ است؟  ی ساٍیِهزوش دایزُ است.  O ی ًمغِ ،در شى  (45

 
 

 

تاشٌذ. ثاتت  AB ،AC  ٍBC  تا اضلاع ABCهحاعی داخلی  ی دایزُتِ تزتیة ًماط تواس  M ،N  ٍPًماط  ABCفزض وٌیذ در هثلث  (46

 رٍی یه خظ راست لزار دارًذ. ABCهحاعی هثلث  ی دایزٍُ هزوش  ABCهحیغی هثلث  ی دایزُ، هزوش  MNP  وٌیذ هزوش ارتفاػی هثلث

 

 (7868 اسفىد) سًممرحله 

 

ُ  a ،b  ٍcفدزض وٌیدذ    (47 ِ    را اػدذاد حمیمدی ًداهٌفی اختیددار هدی     x ،y  ٍzتاشدٌذ ٍ   ABCّدای اضدلاع هثلددث    اًدذاس ای وددِ  وٌدین تدِ گًَد

x y z  1 :ثاتت وٌیذ . 

P Rxbc yza r   3 

 

 الاضلاع تا ووتزیي هساحت هحاط وٌیذ.  هثلثی هتساٍی ABCی  الشاٍیِ در هثلث حادُ (48

 

 



 

 

 

 (7968 فريردیه) سًممرحله 

 

گدذرد   هدی  Hودِ اس   lهح  تلالی ارتفاػات آى تاشذ. خظ  Hگیزین. فزض وٌیذ  الشاٍیِ است در ًظز هی را وِ غیز لائن ABC  هثلث دلخَاُ (49

AB  ٍAC  را تِ تزتیة درD B  ٍE C وٌذ.  لغغ هیP ِگیزین وِ  هی (در داخ  هثلث)ای  را ًمغAP l :ثاتت وٌیذ ، 
 

 
 

S PBD

S PCE

DH
EH

 

 
 

  

BACدارین  ABCی  الشاٍیِ در هثلث حادُ (51  60 اگز .H ،I  ٍO  ،هزوش دایزُ هحداعی ٍ هزودش دایدزُ    تِ تزتیة هح  تلالی ارتفاػات

BHتاشٌذ ٍ  ABCهحیغی هثلث  OI سٍایای هثلث ،ABC .را پیذا وٌیذ 

 
 

 (7968 اردیبهشت) سًممرحله 

 

 گیزد. ی هحاعی هثلث در یه هزتغ هحاط شَد، حذال  ًصف هحیظ هزتغ در درٍى هثلث لزار هی ًشاى دّیذ ّزگاُ دایزُ (51

 

را تیاتیذ تِ عَری وِ دٍ  Pلزار دارد. هىاى ٌّذسی ًماعی هاًٌذ  Lرٍی خظ  Mاًذ. ًمغِ  وِ تز آى هواس است هفزٍض Lٍ خظ  Cدایزُ  (52

 تاشذ. PABدایزُ هحاعی هثلث  Cٍجَد داشتِ تاشٌذ وِ  Mٍ هتمارى ًسثت تِ  Lرٍی  A  ٍBًمغِ 

 

 
 

 ب(7968 آبانمرحله ايل )  
 آمًزان سال ديم دبیرستان( داوش) 

 

 گیزد؟ ی ّزم چٌذ وزُ لزار هی این. در لاػذُ ساختِی هٌتظن  ی هشاتِ یه ّزم هثلث الماػذُ وزُ 111 اس (53

 

C1 ٍ C ی دایزُدٍ  (54 C ی دایزُ، رٍی C1 ی دایزُهزوش  A ی ًمغِاًذ تِ عَری وِ  هفزٍض 2 را ٍتز هشدتزن دٍ دایدزُ    BCگیزد.  لزار هی 2

رٍی یه  F ،E  ٍGوٌین. ثاتت وٌیذ  رسن هی C1 را تز DF  ٍDGّای  ، هواسD ی ًمغِ. اس وٌذ هیلغغ  Eرا در  AD ،BC؛ ٍتز گیزین هی

 گیزًذ. خظ راست لزار هی

 

 

 

 

 



 

 

 

 (7968 آبانمرحله ايل )

 

ِ  Pتاشدذ.    ABCدایزُ هحیغی هثلث هفدزٍض   فزض وٌیذ (55 فدزض   A  ،B ٍ  Cهتودایش اس ًمداط    ACBای دلخدَاُ رٍی ووداى    را ًمغد

ِ   یا اهتذاد آًْا در ًظز هی AP  ٍBPرا تِ تزتیة دٍ ًمغِ رٍی  X  ٍY  وٌین. هی AXودِ   عدَری  گیدزین تد AC  ٍBY BC  ثاتدت .

 گذرد. اس ًمغِ ثاتتی هی  P،  XYوٌیذ تا تغییز دادى 

 

 

 

 (7968 آذر) ديممرحله 

 

را ًسثت تِ ّز یه اس اضلاع هثلدث   Lّای خظ  اًذ. لزیٌِ هثلث هفزٍض ی صفحٍِالغ در  Lوِ سٍایای آى حادُ ّستٌذ ٍ خظ  ABCهثلث  (56

ABC آٍرین تا یىذیگز را در تِ دست هیA ،B ٍ C    هحاعی داخلدی هثلدث   ی دایزُلغغ وٌٌذ. ثاتت وٌیذ هزوش ABC    ی دایدزُ رٍی 

 گیزد. لزار هی ABCهحیغی هثلث 

 

 

A ،B، Cفزض وٌیذ ABCDدر چْارٍجْی  (57  ٍ D ّای  تِ تزتیة هزاوش دٍایز هحیغی هثلثBCD ،CDA ،DAB  ٍABC  .تاشٌذ

 شَد، تِ ػوَد هی YZتز خظ  X ی ًمغِرا وِ اس  ای صفحِاگز  S X YZ, ًوایش دّین،  ِ A ،B، C ثاتت وٌیذ چٌاًچد  ٍ D   در یده

 ی صفحِچْار  ،صفحِ ًثاشٌذ S ACD,    ، S B AD,   ،  S C AB,    ٍ  S D BC,    گذرًذ. اس یه ًمغِ هی 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 «تىفیق  تنها  اس  جانب  اوست » 
 

 البلاغه:ای از آسمان نهجستاره

 «ای عبزت بگیزی، باقیمانده عمرت را پاس داری.اگر اس عمر گذشته خىد که تلف کرده» 


